
演習プリント

置換積分 月 日 名前

置換積分  とおくと 

よく使う形  は  とおくと 

分数の形

注意 不定積分は、もとの変数に戻す

解き方と練習問題

derivon.app/p/f6-integration-by-substitution

x = g(t) f(x) dx =∫ f(g(t)) g (t) dt∫ ′

f(g(x)) g (x) dx∫ ′ u = g(x) f(u) du∫
​ dx =∫

g(x)
g (x)′

log ∣g(x)∣ + C

次の不定積分を求めよ。

(1) (2) (3)

1

2x(x +∫ 2 1) dx3 x ​ dx∫ x + 32 xe dx∫ x2

次の不定積分を求めよ。

(1) (2)

2

sin x cosx dx∫ 2
​
dx∫

x

log x

次の不定積分を求めよ。

(1) (2)

3

​ dx∫
x + 12

2x
tanx dx∫

 とおいて、  を求めよ。4 x − 1 = t x(x −∫ 1) dx4

 とおいて、  を求めよ。5
​ =x + 1 t ​ dx∫

​x + 1
x

 を求めよ。6
​ dx∫

e + 1x

ex

 を使って、  を求めよ。7 cos x =3 (1 − sin x) cosx2 cos x dx∫ 3

 で  とおき、  とした計算は誤りである。理由を

述べ、正しく求めよ。

8 x(x +∫ 2 1) dx2 u = x +2 1 xu du =∫ 2
​ +

3
xu3

C



演習プリント  解答

置換積分

Derivon

(1)  とおくと 。

(2)  とおくと 。

(3)  とおくと 。

1 u = x +2 1 du = 2x dx u du =∫ 3
​ +

4
(x + 1)2 4

C

u = x +2 3 x dx = ​
du

2
1

​ ​ du =
2
1 ∫ u ​ +

3
(x + 3) ​

2 x + 32
C

u = x2 x dx = ​du
2
1

​ e du =
2
1 ∫ u

​ +
2
ex

2

C

(1)  とおくと 。

(2)  とおくと 。

2
u = sinx du = cosx dx u du =∫ 2

​ +
3

sin x3

C

u = log x du = ​dx
x

1
u du =∫ ​ +

2
(log x)2

C

(1)  なので  ( )

(2)  なので 

3 (x +2 1) =′ 2x log(x +2 1) + C x +2 1 > 0

tanx = ​ =
cosx
sinx

− ​

cosx
(cosx)′

− log ∣ cosx∣ + C

、 。4 x = t + 1 dx = dt (t +∫ 1)t dt =4
​ +

6
t6

​ +
5
t5

C = ​ +
6

(x − 1)6

​ +
5

(x − 1)5

C

、  (  より )。5 x = t −2 1 dx = 2t dt x > −1 t > 0

​ ⋅∫
t

t − 12
2t dt = (2t −∫ 2 2) dt = ​t −

3
2 3 2t + C = ​(x +

3
2

1) ​ −x + 1 2 ​ +x + 1 C

 なので  ( )6 (e +x 1) =′ ex log(e +x 1) + C e +x 1 > 0

 とおくと 。7
u = sinx du = cosx dx (1 −∫ u ) du =2 u − ​ +

3
u3

C = sinx − ​ +
3

sin x
3

C

 は  とともに変わるので、定数のように積分の中に残してはいけない。  より

 として、

8 x u du = 2x dx

x dx = ​du
2
1

​ u du =
2
1 ∫ 2

​ +
6
u3

C = ​ +
6

(x + 1)2 3

C


